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Los conjuntos analiticos planos son localmente 2n-estrellas: una
prueba con teoria cualitativa de ecuaciones diferenciales

José Ginés Espin Buendia', Victor Jiménez Lépez'

En 1971, Dennis Sullivan descubrié una importante obstruccién topolégica que debe cumplir todo con-
junto de ceros de una funcién analitica sobre una superficie (véase [4]): un tal conjunto debe ser localmente
homeomorfo a una estrella topolégica con un nimero par de ramas.

La citada propiedad resulta de extrema utilidad cuando uno trabaja con propiedades topoldgicas de
flujos analiticos bidimensionales. Por ejemplo, en [3] J. Llibre y V. Jiménez usaron la estructura de estrella
(s6lo la estructura de estrella y no la paridad en sus ramas) para caracterizar los conjuntos omega-limite de
flujos analiticos en el plano, la esfera y el plano proyectivo. La caracterizacién anterior se sigue, en [3]], del
hecho de que en el caso particular de esas tres superficies las 6rbitas de un flujo analitico no pueden visitar
ambos lados de un arco de puntos singulares contenido en su omega-limite. Este tltimo punto fue pasado
por alto en [3]] y, como consecuencia, algunos de los resultados enunciado alli no son ciertos (solventamos
estos problemas en [2]).

Todas las pruebas de la estructura de 2n-estrella para los conjuntos analiticos en el plano que conoce-
mos requieren de herramientas avanzadas de topologia algebraica y, por ende, son dificiles de seguir para
cualquier lector no instruido en el campo. En [[1], presentamos una prueba elemental del resultado de Su-
llivan basado s6lo en herramientas bien conocidas de la teorfa cualitativa de las ecuaciones diferenciales
en el plano. En la comunicacién se expondrd (un esquema de) esta prueba. Ademds, mostraremos otras
aplicaciones de la estructura de estrella que son de interés en la teoria cualitativa del plano.
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