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El toro de Clifford y el flujo lagrangiano de la curvatura media
Ana M. Lerma', Ildefonso Castro”, Vicente Miquel’

Sea Fj : M™ — R™ una inmersi6n diferenciable de una variedad compacta de diemnsién n > 2 en el
espacio euclideo. El flujo de la curvatura media (FCM) con condicién inicial Fj es la familia uniparamé-
trica de inmersiones diferenciables F' : M x [0,7) — R™ solucién del siguiente sistema de ecuaciones
parabdlicas:

%F(p,t)=H(p,t)7 peM, t>0, *)

donde H(p,t) es el vector curvatura media de M; = F'(M,t) en p € M. La existencia y unicidad de
solucion de (E]) estdn garantizadas en un intervalo maximal de tiempo [0, T), T' < oo, i.e., el FCM dejaré de
existir tras un tiempo finito 7" dando lugar a una singularidad que estdn catalogadas atendiendo al grado del
estallido de la segunda forma fundamental: las de Tipo I que son aquellas en que la explosion de la segunda
forma fundamental estd mejor controlada, mientras que las restantes se conocen como de Tipo II. Huisken
demostr6 que la comprension de las singularidades de Tipo I recae sobre una posible clasificacién de las
soluciones autocontractiles (que evolucionan por contracciones del espacio ambiente).

El hecho de que no existan esferas autocontrictiles lagrangianas, motiva el problema abierto planteado
por A. Neves, acerca de encontrar alguna condicién sobre un toro lagrangiano de C? que implique que el
flujo lagrangiano de la curvatura media con condicion inicial dicho toro, se extinga en tiempo finito y, tras
reescalamiento, converja al toro de Clifford. En esta charla estudiaremos el toro de Clifford como superficie
autocontractil (véase [1]) y se dard respuesta al problema propuesto por A. Neves [2].
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