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Una propiedad topoldgica de ceros de polinomios de Dirichlet a
través la aritmética

Eric Dubon!
Estudiamos polinomios de Dirichlet de la forma

P, (z) = morg + mari + ...+ mprZ, con ro >ry > ... >1, >0y m; €C,
Bombieri y Friedlander en [2]] demostrarén que se puede aproximar la funcién zeta de Riemann ) #
con polinomos de Dirichlet. Las sumas parciales de la funcién zeta de Riemann ¢,,(s) = >_7_; k%, se€C,
constituyen una sucesion de polinomios de Dirichlet y son buenas aproximaciones de la zeta de Riemann.
Se demostro en [3]] que las proyecciones reales de sus ceros simples son puntos de acumulacién del conjunto
{Re s : (»(s) = 0} para n primo generalizando un resultado de Moreno [3].

Utilizando funciones completamente multiplicativas como por ejemplo caracteres de Dirichlet, propor-
cionaremos un método basado en la Bohr-equivalencia [1] para construir de forma explicita, a partir de un
polinomio de Dirichlet con la propiedad topolégica mencionada anteriormente, otros polinomios de Diri-
chlet con la misma propiedad topolégica.

Con este resultado, podremos demostrar que los ceros de las sumas parciales de la funcién eta de Rie-
mann »_,_, (_2): : (otras aproximaciones de la zeta de Riemann) tienen también para n = 2,3,4,5 la
propiedad topoldgica.

Ademéds de presentar una demostracion distinta a la de Farag [4], mejoramos, para estos valores de n, el
resultado probando que la densidad de las partes reales de los ceros estd dentro de todo el intervalo critico
de la funcién y no solo en (0, 1).

Finalmente, daremos otra aplicacion del método expuesto construyendo clases de equivalencia de ecua-
ciones diferenciales con diferencias de tipo neutro inestables.
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